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Inga hjilpmedel(ej heller riknedosa)
Skriv namn,fddelsenummer och ange #ven namnen pa de dvriga medlemmarna i fyragruppen.

Skriv tydliga och utfdrliga motiveringar till dina svar och 1&sningar.Férsdk att be-
skriva sa utfdrligt du kan hur du tdnker.BSrja med att titta igenom skrivningen i
sin helhet 18s ddrefter uppgifterna i den ordning som du sjdlv finner limplig.

A. L&t K vara en kropp med elementen a, b.och ¢ alla skilda frén 0
Skriv pa ett gemensamt brakstreck

1
c

[
o] —

B Visa med hjilp av enbart kroppsaxiomen att den formel du svarat med % uppgift
A 4ir korrekt. Anvind bara ett axiom i taget och ange ocksa v11ket.ax10m du
anvinder i varje led genom att ange bokstavsbeteckningen ( (a) till (k) ).

Ffie K2orIS-AX Oher SéNngO\\dA.

A, Bgtrakta en rektangel i planet som inte &r en kvadrat.Beskriv symmetrigruppen
t1ll denna rektangel.Skriv ut grupptabellen. (operationstabellen)

B. Skriv upp grupptabellen for av alla rester vid division med 4 under addition
modulo 4 , dvs gruppen("iﬁ)i'?

C. Definiera vad som menas med att tvd grupper #r isomorfa.

D. Avgdr om de tva grupperna i uppgifterna A resp. B ir isomorfa.

I en godtycklig ring med etta (dvs med multiplikativt enhetselement vanligtYis
betecknat med symbolen 1 ) kan map alltid multiplicera ett element x med s1g

sjilv.Man far x‘x som betecknas x~ . Det dr di meningsfullt att betrakta ekva-
tionen
Kz =1
skal( )

Vi it undersdka frigan om hur minga rotter demna ekvation har.Ringen betecknas med R.

A. Besvara férst fri3gan i de fall vi 4r mest vana vid n#mligen da R = de reella
talen ofta betecknade med [R..Hur ménga rdtter har ekvationen da? Ge en for-—
1 klaring till ditt svar. Ange rotterna.

B. L&s ekvationen 1 R =4# (dvs i ringen av restklasser modulo 24 dir addition
och multiplikation ske? genom rikning modulo 24 ).

C. Jidmfdr resultatet i uppgift A och B. Kan du ge nagon forklaring till de .
skillnader som du ser? Finns det nigon egenskap som skiljer de bdda fallen at ?

som giller 1 varje

D. Formulera ett allmint pistdende om ekvationen x = 1 v
omen.pa samma

kropp.K . Bevisa ditt p&stdende utgdende frén enbart kroppsaxi
sdtt som i uppgift |

B

E. Titta pa appendix /X om andragradsekvationer ur Kvist-Larsson : Lirobok

Matematik fOr grundskolan - Nya Lundasystemet.I texten pastds att en
andragradsekvation har tvd ldsningar.Ar det sant? Alltid? Nir? I vilka
situationer? Det stdr ocksi:det finns ett positivt och ett negativt tal vars
kvadrat dr 36.Beskriv under vilka omstidndigheter detta giller och ge en
forklaring till varfdr det skulle vara sant.



111 . A: Definiera begreppen kengruens och likformighet mellan trianglar.
B. Betrakta fdljande sats och dess bevis.

SATS Ll. (Topptriangelsatsen). Om en med en sida i en triangel parallell

linje avskir en topptriangél, s2 dr denna likformig med hela triangeln.

enl. sacts 10:

lsol _ Jagl sl
[o8[ ~ TEC[ T TEe]
d> Hirav fljer att r.L
lapl _ fael _ Ise| _ [pg]
[a8] - Tac] ~ Tsc| T ysc] (¥%)

AR}

+ 0 ADE ~ A ABC enligt definitiomen. [T

Bevis. Givet A ABC och DE parallell
med BC . Drag EF parallell med AR .
I A ADE och A ABC ir
A A gemensam

1t
A ADE

AB =

AAED = AC

0 -

[BF| = [DE| enl. &vn. 2. Alltsi giller

&

s O Il

I beviset finns tre fréigetecken utsatta.fF@rklara dessa led i beviset.

B1 Vid det fdrsta frigetecknet

péstads tva vinklar vara lika.Fdrklara

varfdr dessa vinklar 4r lika. Formulera den sats som anvinds.Rita

figur.

B2 Vid det andra frigetecknet hinvisas till SvnZ. Bevisa att pdstiendet

i denna 8vming 4r sant.

Ovn. 2. Visa ace motstdende sidor i en parallellogram ir lika stora.

Ledning:

a LD

[}
o

d och ¢

n

visa fdrst att a

B3 Forklara i detalj resonemanget vid frigetecken tre. Dvs fdrklara hur
padstdendet ex) f&ljer ur pistlendet (x ,

C TFormulera parallellaxiomet.

D Analysera resonemanget i beviset fér.
beroende av parallellaxiomet eller e]

i%pptriangelsatsen och avgdr om detta &r
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C
t?)tj!i) E. Titta pé appendix Z.Dir ges en framstillning av likformighetsteori ur samma
‘ l4robok som 1 appendix ﬁﬁBJémfér framstdllningen med den som du just disku-
terat iovanstdende deluppgifter. c

F. L8s fdljande uppgifter i samma 1éromede%_( se appendix &) 578,589
och 801. ( 589 &r nigot ofullstdndigt fomulerad strickan OD behdvs)

? P& sidan 72 i KVALITETER I ELEVERS TANKANDE kan man lisa:

Intentionsdjupet i eleverna forstielse

Vikan konstatera att eleverna nar ett avsevirt djup i sin forstdelse
av problemet som de lsser. De lyckas ocksa, pa olika sétt, hantera
osdkerheten i lésningen. Aven om Ida och Maria inte nir en
insiktsfull resignation si lyckas de behalla sin undran och
formulera sitt problem p4 ett tydligare sitt vid slutet av arbetet dn
1 dess inledning.

I citatet finns tre padstienden:
(1) Eleverna nir ett avsevirt djup i sin fdrstdelse av problemet.
(2) Eleverna lyckas hantera osikerheten i l&sningen.
(3) Eleverna formulerar sitt problem tydligare vid slutet av arbetet.

V4lj ett av dessa pastdenden.Visa hur det som pdstds kommer till uttryck hos
eleverna genom att vdlja ndgot exempel fran kapitel 3.

4
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